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ОБ ОДНОМ ОБОБЩЕНИИ ТЕОРЕМЫ О СРЕДНЕМ 
ДЛЯ ГАРМОНИЧЕСКИХ ФУНКЦИЙ 

В.В. Карачик1 

Исследуется среднее значение на единичной сфере произведения г а -
монической в шаре функции на однородный полином. 
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1. Введение 
Настоящая работа является продолжением исследований автора, изложенных в [1-3]. В [2], 

была построена полная система однородных гармонических полиномов от n переменных 
{G(v)(x)}, которая ортогональна в где dS - единичная сфера в . Оказывается, что эта 
система ортогональна и в V (теорема 3). В качестве приложения этих результатов в теореме 5 
получена формула для значения выражения вида G(v) (D)u(x)|x=0, где u(x) - гармоническая в S и 

непрерывная в функция. В теореме 6 получена формула вычисления интеграла вида 
- однородный полином. 

2. Полная система гармонических полиномов 
Рассмотрим полиномы вида 

где обозначено - обобщенный 

символ Похгаммера с соглашением 

Теорема 1. [2] При n > 2 и v1 > • • • > vn , vn = 0,1 полиномы 

где v = (V1,..., vn), v e N 0 образуют базис в однородных степени v1 гармонических полиномах. 

Теорема 2. [2] Полиномы \G(V) J при различных векторах ve N0 , удовлетворяющих усло

вию V1 > v2 > • • • > vn, vn = 0,1, ортогональны на единичной сфере. 
Рассмотрим полиномы G(v)(x) в пространстве п о л и н о м о в с о скаля-

ным произведением [1]. Норму полиномаP(x)еР будем обозн-
чать | P |D . Например, Система полиномов G(v)(x) обладает еще 
одним интересным свойством. 

Теорема 3. Полиномы G(v) (x) для различных векторов удовлетворяющих условию 
ортогональны в V. 
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Подставляя вычисленное значение gv в предыдущую формулу и деля на (Оn получим третью 
формулу при i = n. В силу симметрии эта формула будет верна и для любого i = 1,..., n . 
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ON ONE GENERALIZED MEAN THEOREM FOR HARMONIC FUNCTIONS 

V.V. Karachik1 

Mean value on the unit sphere of a product of a harmonic function in the unit ball and a homogene
ous polynomial is investigated. 
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