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OF THE PERTURBATION THEORY FOR DISCRETE SEMI 
BOUNDED FROM BELOW OPERATORS WITH FREE 
MULTIPLICITIES OF EIGENVALUES FINDING 
S.I. Kadchenko, S.N. Kakushkin 

В работе получены аналитические формулы для вычисления первых 
четырех поправок теории возмущений дискретных полуограниченных сни
зу операторов, когда собственные значения невозмущенных операторов 
имеют произвольную кратность. 
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In this paper received analytical formulas for calculation first four 
corrections of the perturbation theory for discrete semi bounded from below 
operators, when eigenvalues of unperturbed operators have free multiplicities. 
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Введение 
Рассмотрим дискретный полуограниченный снизу оператор Τ и ограниченный оператор 

Р, заданные в сепарабельном гильбертовом пространстве Н. Пусть - собственные 
значения оператора Т, занумерованные в порядке возрастания их величин с учетом крат
ности, - его ортонормированные собственные функции, соответствующие этим 
собственным значениям. Обозначим через νη кратность собственного значения μη операто
ра Т, а количество всех неравных друг другу собственных значений оператора Т, которые 

лежат внутри окружности радиуса с центром в начале координат 

комплексной плоскости, через щ. Пусть - собственные значения оператора Τ + Ρ, 
занумерованные в порядке возрастания их действительных частей с учетом алгебраической 

кратности. Если для всех выполняются неравенства тогда 

первые собственные значения оператора Τ + Ρ являются решениями 

системы то нелинейных уравнений вида 
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1. Вычисление первых четырех поправок теории возмущений 
дискретных операторов 
Пусть все предположения, которые сделаны во введении относительно обственных зна

чений оператора Τ выполнены, тогда справедлива следующая теорема. 
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Рассмотрим вторую поправку: 

Возможны следующие варианты вычисления вычета: 

В случае, когда спектр оператора Τ простой, полученные формулы (2) совпадают с 
ранее полученными в работе [7] формулами нахождения первых четырех поправок теории 
возмущений. 
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